Seminarni ulohy 6

1. Nahodné proménné x a y jsou nezavislé s ocekavanou hodnotou p, a u, a rozptylem 0?a o2

Vypoctitejte oéekdvanou (stfedni) hodnotu veli¢iny (x — y)2.
Redeni:

((x —y)%) = (x?) + (y?) — 2(xy) = (x?) — (x)* + (x)? + (¥?) — (¥)? + (y)*> — 2(Cov(x,y) + (x)}(y))
= 62 + 62 + () + ()2 = 20009) = (y — 1y))* + 02 + 02

2. Nahodna proménna x ma rovnomérné rozdéleni na intervalu (0,1), ndhodnd proménnd y ma
rovnomérné rozdéleni na intervalu (0, x). Vypocitejte korelaci ndhodnych proménnych x, y.
Redeni:

Nejprve je potreba urcit tvar funkce hustoty pravdépodobnosti f (x, y). Ackoliv x i y jsou na svych
intervalech rozdéleny rovnomérné, f(x, y) neni konstantni funkce, ale zévisi na x. (Pro dané x = x, je
proménnd y rozdélena rovhomérné na intervalu (0, x, ), takZe hustota pravdépodobnosti bude %). Na

, 1 . (. vy, v ,
celém oboru tak bude f(x,y) = e Funkce je normovani, jak ovéfime spoctenim
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Pro vypocet korelace
Ox0y

(x), (), (x%), a (y?*):

nyni potfebujeme znat vSech pét prislusnych stfednich hodnot (xy),
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Dale spocitame oy a o, jako
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Vysledny koeficient korelace je tak roven:
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